Chapter 6

Primitives

o Primitive d’une fonction sur un intervalle

Activité (1)

) 3
Soient f et F deux fonctions définies sur R par f(z) = 52 — 3z + 2 et F(z) = Zx4— 5:52 + 2z

Vérifier que F est dérivable sur R et que F'(z) = f(x) pour tout réel z. On dit que la fonction F est une

primitive de f sur sur R

5 3
Mountrer que G(z) = Z:LA — 5:1:2 + 22 — 4 est aussi une primitive de f sur R.

Si F' est une primitive de f sur I, alors F' + ¢ est aussi une fonction primitive de f sur I avec ¢ € R.

Déterminer une primitive H de la fonction f tel que H(1) =0

" Définition
Soient f et F' deux fonctions définies sur un intervalle I de R.

On dit que F est une primitive de la fonction f sur I, si F est dérivable sur I et pour tout x € I : F'(z) = f(x).

Exemple

‘ La fonction x +— 5z + 4 est une primitive sur R de x — 5.

‘ La fonction x — 22 + 2z + 3 est une primitive sur R de z — 2z + 2.

1
‘ La fonction @ — 2/ + 7 est une primitive sur ]0; +oo [ de z — —.

@

Propriété

Toute fonction continue sur un intervalle I admet une primitive sur I.

———————
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Application(1)

Montrer que la fonction x — xv/2 + 1 4 cos(z) sur admet une primitive sur I = [—1, +00[.

Propriété

Soit F une fonction primitive d’une fonction f sur I.

‘ L’ensemble des primitives de f sur I est 'ensemble des fonctions x — F(z) + ¢ tel que ¢ € R.

‘ Pour tout xg € I et yp € R, il existe une unique primitive G de f sur I vérifiant G (xg) = yo.

Application(2)

‘ Déterminer, ’ensemble des primitives des fonctions f et g sur lintervalle I & déterminer sachant que

f(m):x4_3x3+5etf(m):%+%

‘ Déterminer la primitive F de la fonction f sur R, qui vérifie la condition indiquée : f(x) = 42> —52%+8x—7
et F(1)=0.

e Tableau des primitives usuelles
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Application(3)

Déterminer une primitive des fonctions suivantes :

(z) =22° — 322 -1 ‘ fo(z) = sin(b — 2z)
1 2 4
T4 + VT Va? . fr(x) = cos(3x — 1)

@ i@ = (*-1)(E-2)° - he) =

cos z.(sinz)?

2
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Primitives

Soient f et I deux fonctions définies sur R par f(z) = 52 — 3z +2 et F(z) = gf‘ = ;m2 + 2z

‘ Vérifier que F est dérivable sur R et que F'(x) = f(x) pour tout réel z.

On dit que la fonction F' est une primitive de f sur sur R

5 3
‘ Montrer que G(z) = 4_1334 = §x2 + 22 — 4 est aussi une primitive de f sur R.

Si F' est une primitive de f sur I, alors F' + ¢ est aussi

une fonction primitive de f sur I avec c € R.

‘ Déterminer une primitive H de la fonction f tel que H(1) =0

Application(1)

Montrer que la fonction x — xv/2 + 1 4 cos(z) sur admet une primitive sur I = [—1, +00[.

Application(2)

‘ Déterminer, I’ensemble des primitives des fonctions f et g sur l'intervalle I & déterminer sachant que

1 1

flz)=2* 323+ 5et f(x):m—kﬁ.

‘ Déterminer la primitive F de la fonction f sur R, qui vérifie la condition indiquée :

f(z) =423 — 522 +8x—7 et F(1)=0
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Application(3)

Déterminer une primitive des fonctions suivantes :

(z) =22° — 322 -1 ‘ fo(z) = sin(b — 2z)
=itV @ fr(a) = cos(z 1)
(z) = vz (2* +2Vz) ‘ folw) = (3% =1) (a* ~2)"
(@) =vZF2 . fo(z) = cos z.(sinz)*
2z
' fs(@) = 2z + D)V2r + 1 ‘ fol@) = Z===
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